Equations trigonométriques
a) Résoudre dans I'intervalleg) : 5?pﬁl'équation 1-sin3t=0

b) Déterminer les nombres réels constantsa etj ,aveca >0et0£] £p, tels que, pour tout nombre rédl t,
cos3t+sn3t=acos(3t—j ). Résoudredans IR I'équation cos3t+sin3t=-1.

¢) Enclume et marteau Lors de I'étude du choc d'un marteau sur une enclume munie d'un systeme d'amortisseurs, on
est amené a considérer |'expression f (t) = 50,7 cos (15,6 t) + 2,6 sin (15,6 ).

Résoudre dans l'intervalle [0, 1], 2107 prés, I'équation f () = 0. On rappelle que les solutions de |'équation tan x = tan
a sont delaformex = a +k p, k étant un nombre entier relatif quelconque.

Etudesdesigne

a) Avec un logarithme. Etudier lesignede 1 + Int lorsque t varie dansl'intervalle] 0, + ¥ [.

b) Avec un polyndme (et une exponentielle). Etudier le signe de (— X% + 2 x) €™ lorsque x varie dans IR

c) Avec une exponentielle.  Etudier le signe de €/° — 1 lorsque x varie dans IR.

d) Avec une exponentielle. Etudier lesignede 3 e’ — 1 lorsquet varie dans IR.

€) Avec un cosinus. Etudier le signe de cos (t +p/4) lorsque t varie dans l'intervalle[ 0,2 p ].

Détermination de limites

a)Avec une fonction polynéme. Déterminer XI@i)rp¥ f(X) et xl(.i@”_k f (xX) dans chacun des cas suivants:

[f(x)=—3xX+4x+1 [f(x) = —xC + x + . [f(x)=—x +2X —5x

b) Avec une fonction rationnelle Déterminer leslimitesen 3 et en + ¥ delafonction définiesur ] 3,+ ¥ [ par:

t+1 1 1

=13 (=33 =5

c) Déterminer les limitesen — 2 et en 2 de lafonction définiesur | — 2, 2 [ par : f(t) = %

d) Avec un logarithme. Déterminer leslimitesen O et en + ¥ delafonction f définiesur] 0, + ¥ [ par:
f)=t+Int f(t):t+mTt f(x) =x Inx f(x) =3x —Inx f(x)=%+|nx

€) Avec une exponentielle. Déterminer leslimitesen—¥ eten+ ¥ delafonction f définie sur IR par :
[f(h=€+e" [f(X) =x+ 1+ € |

f) Déterminer leslimitesen —¥ eten+ ¥ delafonction f définie sur IR par f (x) = € — 3 x. Indication : Mettre € en
facteur dans f (x) pour déterminer lalimiteen + ¥ .
g) Déterminer leslimitesen— ¥ eten+ ¥ delafonction f définie sur IR par f () = (¢ — 2 x) € . On rappelle que,

pour tout entier positif n, lim_ x"e =o.
X®
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Recherche d'asymptotes Soit f lafonction définie sur ]I, +¥[ par : f(x) = %X;l a) Déterminer trois nombres
réels constants a, b, ¢ tels que, pour tout nombreréel x de]l1, +¥[ f(x) =ax+b+ xf 1 b) En déduire que la courbe

représentative C de f admet une asymptote obliqgue D dont on donnera une équation. ¢) Etudier la position de C par
rapport aD sur l'intervalle] 1, + ¥ [. d) Lacourbe C admet-elle une autre asymptote? En donner une équation.

Calcul de dérivées

a) Fonctions polyndmes et puissance. Déterminer |a dérivée des fonctions polynémes suivantes:
| f définiesur IRpar f (x) =3X +3X + 4. | f définie sur IR par f(t) = (=3t + 1)°. |
b) Fonctions rationnelles et puissance. Déterminer la dérivée des fonctions rationnelles suivantes:

Z

f définiesur] — ¥ , 3 par f(t) = ftt +; f définie sur IR par f(x) = %
c¢) Fonctions circulaires. Déterminer la dérivée des fonctions suivantes:
f définie sur s par f (t) =sin“t. | f définie sur IR par f (x) = cos® 3x.

f définie sur IR par f(t) = cos§’§t +%§

d)Fonction racine carrée. Déterminer la dérivée de lafonction f définiesur | — ¥ , 3] par f(x) = \/— 3x+ 2.
€) Fonctions logarithme et puissance. Déterminer la dérivée des fonctions suivantes:
f définie sur IR: par f(x) = x In x f définie sur IR: par f(t) = InTt f définie sur JIR’ par f(x) = (In x)%.

f définiesur]-2,+ ¥ [par f (t) =In (2t + 3). |
f) Fonctions exponentielle et puissance. Déterminer |a dérivée des fonctions suivantes:

_ 2 . e+l X
f définie sur IR par f(t) = eV /. f définie sur IR+ par f(x) = 51 f définie sur IR par f(x) = &

f définie sur IR par f(x) = 2 x —e* | f définie sur IR par f (t) =t €







