Simplification d'expressions avec logarithme et exponentielle
Simplifier I'écriture des expressions suivantes
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Résolution d'équations avec logarithme ou exponentielle Résoudre dans R I'équation suivante (C'est-a-dire
déterminer I'ensemble des nombres réelst ou x pour lesquels I'égalité suivante est vraie)
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Résolution d'équations avec Sinus ou cosinus

a) Résoudre dans IR I'équation cos ?— %;95 = 0 et représenter ses solutions par des points du cercle trigonométrique.
b) Résoudre dans I'intervalle Erreur! I'équation : 1 —sin 3t =0 et représenter ses solutions par des points du cercle
trigonométrique.

c) Déterminer les nombres réels constants a etj ,aveca >0et0£] £ pr, telsque, pour tout nombre réd t,

cos3t+sn3t=a cos(3t—j ). Résoudre dansR I'équation cos 3t + sin3t=—1.

Enclume et marteau Lors de |'étude du choc d'un marteau sur une enclume munie d'un systeme d'amortisseurs, on
est amené a considérer |'expression : f(t) = 50,7 cos (15,6 t) + 2,6 sin (15,6 t).

Résoudre dans I'intervalle [0, 1], 1072 prés, I'équation f(t) = 0.

On rappelle que les solutions de I'équation tan x = tan a sont de laforme x = a+ k p, k éant un nombre entier
relatif quelconque.

Etudesdesigne: ou il faut résoudre uneinéguation |Avec une exponentielle

Avec un logarithme Etudier lesignedee” —1 lorsquex varie dansIR.
Etudier lesignede 1 + Int lorsguet varie dans Avec une exponentielle

I'intervalle] O, + ¥ [. Etudier lesignede3 e — 1 lorsque t varie dans IR.
Avec un polyndme (et une exponentielle) Avec un cosinus

Etudier le signede (— ¥ + 2x) €* lorsque x varie dans | Etudier le signe de cos (t + 4) lorsque t varie dans

IR. I'intervalle[ 0, 2p ].

Détermination delimites
Avec une fonction polynéme Déterminer Xl(ijr_ri f(x) et qug)rp¥ f (X) dans chacun des cas suivants:

Af(x)=—3xX+4x+1 [b) f(x) = X +x+1, |
Avec une fonction rationnelle Déterminer I%Iimit&sen%et en+ ¥ delafonction définie sur ] % +¥ [ par:

A ()= B o=t Oh) =3

Avec une fonction rationnelle

Déterminer les limitesen — 2 et en 2 de lafonction définiesur ] — 2, 2 [ par : f(t) = tt;_"i

Avec un logarithmeDéterminer leslimitesen O et en + ¥ delafonction f définiesur ] 0, +¥ [ par:
af(t)y=t+Int b)f(t):t+|nTt

Avec un logarithme

Déterminer leslimitesen O et en +¥ delafonction f définiesur ] O, +¥ [ par f(x) :%+ In x.

Indication: Pour lalimite en O, mettre x en facteur dans f(x).

Avec un logarithme

Déterminer leslimitesen O et en +¥ delafonction f définiesur ] 0, + ¥ [ par f(x) = 3> —Inx.

Indication: Mettre X en facteur dans f(x) pour déterminer lalimite en +¥ .

Avec une exponentielle

Déerminer leslimitesen—¥ eten+ ¥ delafonction f définiesur Rpar: @) f ()= +e' b f(t)=t+1+¢€.

Avec uneinégalité
a) Etudier les variations de la fonction f définiesur ]O, + ¥ [ par f () = Int—\ﬁ.



b) En déduire que, pour tout nombre réel t strictement positif, Int < \[ nt 1
c) De l'inégalité obtenue au 2°, déduire que, pour tout nombreréel ttel quets3 1, O£ l < 7

d) En utilisant un théoréme concernant limites et inégalités, en déduire que x'c.!)rILTt:O-

Recher che d'asymptotes

Asymptotes par alléles aux axes de coordonnées

Ecrire une éguation de chacune des éventuelles asymptotes paralleles aux axes de coordonnées de la courbe
représentative de f dans le plan muni d'un repére (O; T, T)
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Deux asymptotes dont une oblique Soit f lafonction définiesur] 2, + ¥ [ par : f(t) = .2

a) Déterminer trois nombres réels ci, b, ¢ tels que pour tout nombreréel tde] 2, + ¥ [,f(t) =at+b + %

b) En déduire que la courbe représentative de f admet une asymptote oblique dont on donnera une équation.
¢) La courbe représentative de f admet-elle une autre asymptote? Si oui, en donner une éguation.
Position de la courbe par rapport a une asymptote

Soit f lafonction numérique de la variable réelle x définiesur] 0, + ¥ [ par: f(X) =x+1—1In gﬁ%%
a) Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.

b) Soit C la courbe représentative de f dans un repére orthonormal (O; T, T). Montrer que ladroite D d'équation
y =X + 1 est une asymptote de la courbe C . Etudier laposition de C par rapport a D.

Fonction exponentielle et Asymptotes
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On désigne par C la courbe représentative de la fonction f dans le plan rapporté a un repére orthonormal (O; T, T)
. Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition. Préciser les asymptotes de la courbe C .
Ou la courbe coupe I'asymptote

Soit f la fonction numérique de la variable réelle t dénie sur IR par : f(t) =

On désigne par f la fonction numérique de la variable réelle x définie sur IR par : f(x) = %ezx —g g — X.

On désigne par C sa courbe représentative dans un repére orthonormal (O; T, 1) du plan.

0

a) Déterminer la limite de f(x) quand x tend vers + ¥ , en écrivant f(x) sous laforme: f(x) = e2X (éE E e —x e‘z"!Zj

b) Trouver lalimite de f(X) quand x tend vers — ¥ , Déterminer lalimite de f(x) — x quand x tend vers — ¥ .
c) Etudier la position de C par rapport aladroite D d'égquation y = — x. On précisera en particulier les coordonnées

du point communaC etaD.

Calcul de dérivées
Fonctions polyndmes Déterminer la dérivée des fonctions suivantes:

a) f définiesur IR par f(t) =2t* -5t—7 b) f définiesur IRpar f (t) = (4t—-2) (-t +1).
Fonctions polyndmes et puissances Déerminer la dérivée des fonctions suivantes: f définie sur IR par
f(t)=(-2t+3fF f(X)=(€+1)7° f(X)=(=2xX+x-1)"

ara;

Fonctionsrationnelles Déerminer la dérivée des fonctions suivantes f définie sur | par:

(3t+1) 2x°+3x-1 2t°—-3t+1
I=R: () =5 ——— 1=]-2,2[:f) =" —— |I=]-¥;3[:f()="——"7—
Fonctlonsranonnelleﬁet puissances : Déterminer la dérivée des fonctions suivantes: f définie sur | par
g2x 3)° 22X +x+1 2
I=IR :f(x)= =11, +¥ [ fX)=——5— I=1-¥:3 ft_882t
3% +1 (x—1) ] [ f()= o




