2°18 Devoir surveillén®l samedi 2 octobre 2004

Exercicel| Ensembledenombres 3,5 points

Aprés avoir simplifié au maximum les nombres suivants, mettre une croix dans chague case lorsgue le nombre
appartient a I'ensemble donné.
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Exercicell| Caculsdivers. 8 points
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Exercicelll| Premieroupas? 3,5 points

1° Laproposition:

« S nest un entier naturel alors, tout nombre de laforme 6n + 5 est premier »,

est-ele juste ?

2° Laproposition :

« Si nest un entier naturel supérieur ou égal & 3 alors, tout nombre de laforme rf — 1 n'est pas premier »,
est-ele juste ?

On justifiera les réponses données

Exercicel V| Avec une calculatrice. 5 points

Soit lesréels A = 751300955011 et B = 53125~ 10’.

1° Décomposer B en produit de facteur premier.

2° Une calculatrice perfectionnée donneque B =2~ 5%° 17 et que A est un nombre premier (on ne

cherchera pas a le démontrer). En déduire que la fraction % est irréductible.

3° Avec lacaculatrice calculer %et \/5

On donnera les résultats donnés par la calculatrice.
Peut-on en déduire que% =C?



1,05 105 3° 35 _

012 12 3" 4

~ 8
—>
-/

11 QI IR
1 . |23
37°7|7 73
Qi R

[0,

A /§ +§9«'§ 30_
5g 5g

e @F_ [5-9_ |4 <
Ve T\ s " !

11 QI IR
8 11_-3_[ 413
2 3" 3" 17 z
Zi 11 Qi R
102" 10*+102° 10*=10+100= [110|7 IN
INT Zz1 11 QI R
f1 IR etfestunirrationne
fi @
11,2 2, 56 1 2 2,20-5_7 2 2,159 5 9-3_ | 2%
ExIl| a==+= "~ £-= gio——+_—+——— i e e
33 79 26 3209 3 2121 9 2 21 3 21 21
2_, 23
b3 .3 _ 1.4 4
1 1+8 3 9 27
4 4
__.N\63, . [28__. 3°28__._ 779 4 7 __, |17 __.7_
°=> \/;5'5 N1z 75> Na 33 25 °> N5 5

d=(@2+\3) " (1-21/3)+3\3=2-41/3+1/3-2" 3+31/3=

18735279 (3R (175 F PP 7252 R

—4

e=

2173 ¢ B 72 @2 3* 33
PP T8 327
T3 AT T B 52

1 \5_2  A5_2_

-\5-2|

Vs+2 (f5-2(/5+2 54



Ex111

1° Laproposition est fausse. Un contre exemple suffit ale démontrer.
Sn=56"5+5=5" 7n'est pas premier.
2° Laproposition est semble vraie.

Des exemples, méme nombreux ne peuvent le démontrer

pour tout entier n 2 3ona: [n—1=(n—1) (n + 1).

Comme n est supérieur 3, n—1 et n + 1 sont deux diviseurs de rf — 1 différents de 1.

Donc rf — 1 n'est pas premier.
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1°B=53125" 10'=53125" (2" 57 =5 17" 2'" 5 =[2"" 527 17 17

2° A est premier et il ne figure pas dans la décomposition en produit de facteurs premiers de B

(On peut auss dire que comme A est un nombre premier strictement supérieur a 17, il n'est divisible ni par 2 ni
par 5ni par 17)

On peut conclure (dans les deux cas) que A et B n'ont pas de diviseur commun autre que 1, et donc que % est

irréductible

3° LaTIl 89 donne %» 1,414213556237 |et \/E » 1,41421356237

Lacasio collége donne % » 1,414213562 et\[2 » 1,414213562

i A . . .
On ne peut en déduire que B = \/5 puisque la calculatrice ne donne que des valeurs approcheées.
Pour aller plusloin. Peut-on démontrer que% 1 \/E

A 13 : A
LaTIl 89 donne B —\/5 » 5107 cequi permet de conclure que\/i 1 B

lacasio college donne% —\/5 » 0 ce qui ne permet pas de conclure que\/i 1 %

On sait que%T Q et que\/i'l' @ on peut donc affirmer que \/5 1 %

( % est un rationnel et \/E est un irrationnel )




