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Baccalauréat S Antilles — Guyane juin 2005 (O, u,V) est un repére orthonormal du plan . .
Soit A le point d’affixe 1 ; soit B le point d’affixe —1.
Soit F I’application de .~ privé de O dans P qui a tout point M d’affixe z distinct de O associe le point M’ = F(M)

d’affixe z' =— é
z

1° a) Soit E le point d’affixe ¢™ , on appelle E' son image par F.

Déterminer ’affixe de E' sous forme exponentielle, puis sous forme algébrique.

b) On note | le cercle de centre O et de rayon 1. Déterminer I’image de | par ’application F.
sont situées sur une droite. On pourra utiliser le résultat du a).

1° a) Soit E le point d’affixe ¢™ , on appelle E' son image par F.

Déterminer ’affixe de E' sous forme exponentielle, puis sous forme algébrique.

b) On note | le cercle de centre O et de rayon 1. Déterminer I’image de | par ’application F.
2° a) Soit K le point d’affixe 2 ¢™ et K' I’image de K par F.

Calculer I’affixe de K'.

b) Soit ", le cercle de centre O et de rayon 2. Déterminer I’image de  , par I’application F.

3° On désigne par R un point d’affixe 1 + ¢ ou 8 O ], 1.

R appartient au cercle ~ 3 de centre A et de rayon 1.

a) Montrer que z' + 1 =z % I

Endéduireque:|z'+1|=|2Z"|. '
b) Si on considére maintenant les points d’affixe 1 + ¢ ou® 0] -1, [, montrer que leurs images
sont situées sur une droite. On pourra utiliser le résultat du a).

CORRECTION




Baccalauréat S Antilles — Guyane juin 2005 (O, i,V) est un repére orthonormal du plan .27,
Soit A le point d’affixe 1 ; soit B le point d’affixe —1.
Soit F I’application de .77 privé de O dans P qui a tout point M d’affixe z distinct de O associe le point M" =

F(M) d’affixe z' = — %

1° a) Soit E le point d’affixe e™ , on appelle E’ son image par F.
Déterminer I’affixe de E’ sous forme exponentielle, puis sous forme algébrique.
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b) On note 7’ le cercle de centre O et de rayon 1. Déterminer I'image de 7’y par ’application F.
SiM O 7 il existe unréel 8 01— 11, 7] tel que , z = ¢'°.

On a alors : z'=—#=—eie=eie+”doncM' O v,
Réciproquement si M ' [0 ' alors il existe 6 [ ] 11, 1] tel que : zyp = e,
On a alors M ' = f(M) avec zy = ¢ donc M ' est l'image par f d'un point de ;.
L’image de ;| par I’application F est donc .
2° a) Soit K le point d’affixe 2 e™ et K' I’image de K par F. Calculer ’affixe de K.
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b) Soit 7 le cercle de centre O et de rayon 2. Déterminer I’image de 7 par ’application F.
MO v, - 000, m]/z=2¢°
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Réciproquement si M ' [ ~ (O , l) il existe un réel O tel que zyy = % e'®

On a alors M ' = f(M) avec zy = 2 ¢'*"donc M ' est l'image par f d'un point de ’/(O , %j
L’image de ' par I’application F est donc (O , %)

3° On désigne par R un point d’affixe 1 + e® ou 0 0]-1, . R appartient au cercle 7”3 de centre A et de

rayon 1. a) Montrer quez'+1—Z;1 En déduire que : |z'+1|=|Z"]|.
—1+z z- z—1 ~_
Z'+1=—i+1= 1tz _z_1 Ona:|z'+1|=‘T donc|z'+1|==JZ—_1[.
z z z z |z |
Comme z=1+ei90na\E—l]=|l+e_i9—1]=|e_ie]=lonadonc\z'+l]==|1?|=|z'|.

b) Si on considére maintenant les points d’affixe 1 + e ou 00 ] — T, [, montrer que leurs images sont
situées sur une droite. On pourra utiliser le résultat du a).
Siz=1+¢"alors |z'+1|=]z"'|alors BM'=OM 'alors M ' est sur la médiatrice de [BO].

Réciproquement (hors sujet)
z_1
|-
alors | z— 1 | =1 alors le point d'affixe z est sur le cercle 7 ;.
Il existe un réel O tel que z =1 + ¢®doncz=1+¢"®donc M appartienta 3
L'image de “ 3 est la médiatrice de [ BO ]

alors

N || —

Si M 'est sur la médiatrice de [BO] alors | z' + 1 | =| Z' | alors



